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1 引言 与 结论 


众所周知 自 变 量 I 吐 正 整数 集 或 其 子 集 中 取 值 
的 画 数 拓 D) 称 为 数论 函数 或 算 水 本 数 , 它 的 各 种 
性 质 的 研究 在 数论 中 占有 举足轻重 的 地 位 。 很 多 重 
要 算术 本 数 的 单个 取 值 非常 不 规则 , 给 出 它们 的 显 式 
表达 几乎 不 可 能 。 尽 管 如 此 , 其 均值 2 类 马 往 往 有 
非常 规则 的 渐 近 公式 。 因 而 数论 函数 的 均值 估计 问 
题 在 数论 研究 中 占有 十 分 重要 的 位 置 , 尤其 是 解析 数 
论 的 重要 研究 课题 之 一 , 也 是 研究 各 种 数论 问题 不 可 
或 缺 的 工具 , 许多 辣 名 的 数论 难题 都 导 之 黎 切 相关 
因而 在 这 一 领域 取得 任何 实质 性 进展 都 必 将 对 数论 
的 发 展 起 到 重要 的 推动 作用 。 
11 Snaranda 中 后 [ 乘 函 数 

对 任意 的 正 整数 SnarandacheHj 乘 函数 长 加 
定义 如 下 ; 

( 王 一 1 人 mm 一 ma 文 m) 文 巧 )。 

如 果 2 的 标准 分 解 式 为 号 证 庆 … 了 全 则 有 : 


1 2 天 扣 ] 数 
对 于 任意 的 芭 N，1 的 上 所 了 贱 集 定义 为 :如 
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Smnarandache 可 乘 函数 的 均值 性 质 , 并 用 解析 方法 得 到 了 其 均值 的 一 4 渐 近 公式 。 


果 对 于 任意 的 素数 P 二 部 有 此 | ?就 称 2 芍 攻 Rll 
数 ， 上 所] 数 集 记 为 A 例如 当 二 2 时 即 : A 一 14 8 
912 161820242327 2832 36 … 
对 于 SnarandacheHj 乘 本 数 的 性 质 与 均值 已 有 不 少 
文献 进行 了 研究 :> , 而 对 这 个 可 乘 丁 数 在 一 些 特 
殊 集 合 中 的 均值 很 少 研 究 。 本 文 主要 目的 使 用 初 
等 方法 研究 这 个 可 乘 画 数 在 KEl 夫 中 的 均 质 性 
中 , 并 给 出 一 个 有 趣 的 渐进 公式 , 具体 就 是 证 明了 
下 面 的 定理 . 

定理 “对 于 任意 他 3 A 表 示 所 有 简单 数 构成 
的 集合 . 有 渐进 公式 ; 

及 对 X 0 况 及 

2 二 9 司 . 


A 


2 引 理 


为 了 完成 定理 的 证 明 , 首先 有 下 面 几 个 引 理 

引 理 1 设 志 人 则 npP BIDB 或 王 
PR 四 种 不 同 的 情形 , 其 中 哮 不 同 的 素数 。 

证 明 已 知 : 如 果 区 9 标准 分 解 式 为 

TD 一 外 丈 .… 阳 5 

Q DB 一 (al 十 1) (oa 十 1)… (ak 二 1) 

由 文献 [4] 自然数 2 的 因子 数 积 耳 数 PCD) 三 
用 小 于 自然 数 2 的 因子 数 积 丁 数 4(m 一 


开 .9## 且 
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可 党 人 -Ja -| 开 。 4 -名 


4(D= TIT da= 芋 一 下 0O) 


dh iadcn 

由 于 哩 简单 数 ,因此 4q(CD< ? 即 站 
?从 而 dmD<4 

由 dm 的 定义 我 们 有 :; np 中 呈 息 或 
oa- pqzq 种 不 同 的 情形 , 其 中 P 呈 不 同 的 素数 . 
于 是 完成 了 引 理 1 的 证 明 . 

引 理 》 对 于 任何 实数 从 1, 有 渐 近 公式 

设 r 人 21 由 Abe 志 和 公式 !4 及 素数 定理 , 


K 上 又 
- 马 丰 - 直 
其 中 a 一 (F1) (和 1 2 3 …， 芒 证 明 见 参考 
文献 [ 3 中 定理 3 2 

引 理 3 设 实数 至 3 P 虽 不 同 的 素数 , 有 


1 交 1] 久 这 
包 了 配 4 到 xx 9 总 
六 及 及 
各 :本 4 如 
证 明 由 引 理 2 
十 冯 2 让 再 由 由 Abe 二 和， 


工 〈 畔 


r ( 习 一 地 广 
有 : 
9 se 
本 x 


因而 2, 仑 , 1 一 


RV/x 芷 了 


ELEE | 


芭 Inp 了 P， 了 P， 

RE RET 证 加 
7 3 Hp， 

下 总 | 23 RH 


(Cm 十 1) 生 ] 十 


这 和 和 
4 

其 中 A、A 为 两 个 可 计算 的 常数 ， 

同 理 可 得 

2 


旦 /7 民间 


2 信 
[3 
| 远 一 丽 二 人 二 十 


1 Pd ， 于 q | ad 好 aq 
及 IT nd aq ma 
4 到 dq ] 2 - 王 x - 甫 x .二 
好 qd， | 让 


时 | 上 如 (如 


世 罗 ， 
六 1 二 外 
拉 In 和 交 / 二 六 语 


区 _ 世 O 
-ET 二 -HR 司 


iD | 一 
页 | x 
性 | 一 
豆 兴 
只 | 
二 后 二 
加 柜 
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同时 , 当 北 1 时 , 由 麦 殉 劳 林 宕 级 数 有 : 


ER 有 二 证 


综 上 所 述 
2 P 一 2 人 1 名 本 
本 CE 
日 起 二 马 + 和 让 
其 中 也 、 孔 为 两 个 可 计算 的 常数 ， 于 是 完成 了 引 理 
3 的 证 明 . 
3 定理 的 证 明 


根据 引 理 1 及 引 理 .2 立刻 得 到 
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